bolim 4

TERS TRIGONOMETRIK FONKSiYONLAR

0) Bir Fonksiyonun Tersi

f: A— B, f(x) =y fonksiyonu bire bir ve érten ise,

-1 de fonksiyondur.

f1:B—> A, f'(y) = x olur.

f(x) =-2x+ 3

fonksiyonunun bire bir ve érten oldugu aralik ve fonksiyonun
tersi nedir?

_ 3x-5
4x + 1

fonksiyonunun bire bir ve érten oldugu aralik ve fonksiyonun
tersi nedir?

f(x) = x2

fonksiyonunun bire bir ve érten oldugu aralik ve fonksiyonun
tersi nedir?

Trigonometrik fonksiyonlar bire bir ve érten degildir.

Trigonometrik fonksiyonlarin bire bir ve 6rten fonksiyon olma-
lan igin tanim ve deg@er kiimeleri sinirlandirilir.

Sinirlandirimig bu araliklarda tersi de fonksiyon olur. Bu fonksi-
yonlara ters trigonometrik fonksiyonlar denir.
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TERS TRIGONOMETRIK FONKSiYONLAR

Arkkosiniis Fonksiyonu

f(x) = cosx fonksiyonu [0, 7] aralijinda bire bir ve értendir.
f: [0, ®] - [-1, 1] olmak Uzere,

f(x) = cosx fonksiyonunun tersi,
1:[-1,1] > [0, ],

1(x) = cos™'x veya f(x) = arccosx seklinde gosterilir.

©)

y = cosx ise x = arccosy olur.

x acisinin kosinlsl y ise kosintsu y olan aci x dir.

] arccosg = radyan
v arccos% = radyan

M arccos0= radyan

2

v arccos(-=)= radyan
2 accorl D)=
M arccos1= radyan

I arccos(-1) = . radyan




Arksiniis Fonksiyonu
f(x) = sinx fonksiyonu [—% %] araliginda bire bir ve 6rtendir.
f:[-2, X]5 1, 1] olmak iizere,
2 2

f(x) = sinx fonksiyonunun tersi,

T

1.7 T T
1 [-1,1] > > o)

f1(x) = sin"'x veya f(x) = arcsinx seklinde gdsterilir.

(O )

y = sinx ise x = arcsiny olur.

X agisinin sinusll y ise sinusl y olan agi x dir.

SR
S woane

M arcsint=_ radyan

M aresin(-1) = . radyan

7 arcsin(-)= _ragyan
7 aresin(-2)=  radyan
M arcsin0o= radyan
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A Ters Trigonometrik Fonksiyonlar

.1
cos (arcsmg)

ifadesinin egiti kactir?

cos (arcsin (—%))

ifadesinin esiti kactir?

sin(arccos (—%))

ifadesinin esiti kagtir?

f(x) = arccos (3x - 5)

fonksiyonunun tanim kiimesi nedir?

béliim 4

_



béliim 4

\ Ters Trigonometrik Fonksiyonlar

f(x) = 2 — arcsin3x

fonksiyonunun ters fonksiyonu nedir?

tan (arccos (—%))

ifadesinin esiti kactir?

®rnek > 10

Sekil 1

Sekil 2

Sekil 1'de, duvara dayali [AB] gubugu yer ile o agisi yapiyor.
Sekil 2'de bir miktar sola kayan gubugun ust ucu duvarin yar yuk-
sekligine geliyor ve yer ile B acisi yapiyor.

.3
o = arcsin—
4

B = arccosk

olduguna goére, k kactir?
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Arktanjant Fonksiyonu

n

f(x) = tanx fonksiyonu ( 5 %) araliginda bire bir ve 6rtendir.

£ (_%, %) — (00, 00) olmak Uizere,

f(x) = tanx fonksiyonunun tersi,
1 (00, 00) > (—% ),

f1(x) = tan~'x veya f(x) = arctanx seklinde gésterilir.

(O )

y = tanx ise x = arctany olur.

X agisinin tanjantiy ise tanjanti y olan aci x dir.

V] arctani = radyan

M arctan(-1)= radyan
¥ arctan (—g) = radyan
M arctan(-v3)= radyan
M arctan0 = radyan




Ters Trigonometrik Fonksiyonlar

Arkkotanjant Fonksiyonu

f: (0, ®) > (00, o0) olmak Uzere,
f(x) = cotx fonksiyonunun tersi,

f1: (-00, 00) - (0, T),

f(x) = cotx fonksiyonu (0, ) araliginda bire bir ve értendir.

1(x) = cot-'x veya f1(x) = arccotx seklinde gdsterilir.

©)

y = cotx ise x = arccoty olur.

x acisinin kotanjantiy ise kotanjanti y olan agi x dir.

M arccott = radyan

M arccot—== radyan
M arccot(-1)= radyan
4 accotl-2)=  radyan

®rnek > 11

cos (arctan (—%))

ifadesinin esiti kactir?
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®rnek > 12

sin (arccot (—%))

ifadesinin egiti kactir?

®rnek > 13

f(x) = 3arctan (2x + 1)

fonksiyonunun ters fonksiyonu nedir?

®rnek > 14

A

béliim 4

_

B

T

C

Sekilde, ABC bir eskenar tcgen, m(ADB) = o dir.

o = arccot (—%)

olduguna gére, orani kactir?

[AD|
|DC



béliim 4

N

0) Bileske Fonksiyon

Ters Trigonometrik Fonksiyonlar

(fof ) (x)= 1(x) = x oldugundan,
COS (arccosx) = arccos (Cosx) = x
sin (arcsinx) = arcsin (sinx) = x

tan (arctanx) = arctan (tanx) = x olur.

Bir fonksiyon ile tersinin bileskesi birim fonksiyondur.

®rnek > 15

arctan(cos X+ 1)

ki
4

olduguna gére, x kactir?

®rnek > 16 )

arcsin (tanx) = %

olduguna gére, x kactir?

®rnek > 17

yzi-arctanx +3
H

ifadesinin alabilecegi deger araligi nedir?
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®rnek > 18

f(x) = arccos (% -3)

fonksiyonunun ters fonksiyonu nedir?

®rnek » 19

tan (l - arccos l)
2 3

ifadesinin egiti kactir?

®rnek > 20

3 3
arccos— + arcsin—

ifadesinin egiti kactir?

®rnek > 21

arctank + arccotk

ifadesinin esiti kactir?



®rnek > 22

sin (g + arctan1)

ifadesinin esiti kactir?

®rnek > 23

cos (m — arctan 3)

ifadesinin egiti kactir?

®rnek > 24

tan (3T - arctan 2)
2 3

ifadesinin esiti kacgtir?

332

Ters Trigonometrik Fonksiyonlar

®rnek > 25

sec (arctanx)

ifadesinin esiti nedir?

®rnek > 26

C -

_/

Sekilde, yere dik olan [AC] diregi [CD] ve [CB] halatlari ile yere bag-
Py o P
lidir. m(ACD) = m(DCB) = oo ve m(CBA) = 3 dr.

o1
o = arcsin—
V5

B = arctank

olduguna gére, k kactir?

®rnek > 27

2
arccosx = arctang

olduguna gére, x kactir?



